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ΘΕΩΡΙΑ 

1. 
Πρωταρχικές  γεωµετρικές  έννοιες 
(∆εν επιδέχονται ορισµό.  Για κάθε µια από αυτές, όλοι έχουµε ίδια και µοναδική 
αντίληψη). 
•     Σηµείο 
•     Γραµµή 
•     Ευθεία 
•     Επιφάνεια  
•     Επίπεδο 
•     Ηµιευθεία 
•     Ευθύγραµµο τµήµα 
 
 
2. 
Σχετικές θέσεις δύο ευθειών 
i.    Τέµνονται   ⇔    ένα µόνο κοινό σηµείο 
ii.    Παράλληλες  ⇔   κανένα κοινό σηµείο 
iii.   Συµπίπτουν   ⇔   όλα τους τα σηµεία κοινά 
 
 
3. 
Ηµιευθεία 
Είναι κοµµάτι ευθείας µε ένα άκρο (αρχή). 

 

 x Α 

        
 
Αντικείµενες  ηµιευθείες   
Είναι τα δύο µέρη στα οποία χωρίζεται  
µια ευθεία από ένα σηµείο της. 

Προφανώς, οι αντικείµενες ηµιευθείες  
έχουν ίδια αρχή.  
            
      
 
Ευθύγραµµο τµήµα  
Είναι κοµµάτι ευθείας µε δύο άκρα  
.                   
 
 
∆ιαδοχικά ευθύγραµµα τµήµατα  
Είναι δύο ευθ. τµήµατα, που µοναδικό κοινό  
σηµείο τους είναι το ένα άκρο τους.  
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4. 
Ισότητα  ευθυγράµµων  τµηµάτων 
α = β    ⇔    µε κατάλληλη µετατόπιση συµπίπτουν 
 
 
5. 
Μέσο  ευθυγράµµου  τµήµατος 
Λέγεται το µοναδικό σηµείο του ευθ. τµήµατος που το χωρίζει σε δύο ίσα τµήµατα. 
 
 
6. 
Ανισότητα  ευθυγράµµων  τµηµάτων 
 
Σχηµατικά :                                                        α > β     ή    β < α 
 
 
7. 
Πρόσθεση  ευθυγράµµων  τµηµάτων 
 
Σχηµατικά :                                                                 α + β = ΑΒ + ΒΓ = ΑΓ 
 
 
8. 
Αφαίρεση  ευθυγράµµων  τµηµάτων 
 
Σχηµατικά :                                                      α – β = ΑΒ – ΑΓ = ΓΒ 
 
 
9. 
Πολλαπλασιασµός  φυσικού αριθµού ν  επί  ευθ.τµήµα  α 
 
                              ν.α  =  α + α + .   .   .  + α 
 
                                                 ν  φορές 
 
10. 
Μια ισοδυναµία 

α = ν.β    ⇔    β = α
ν

 =  1
ν

 α 

 
 
11. 
Παραδοχή 
Για κάθε ζευγάρι ευθ. τµηµάτων  α , β  υπάρχει  πραγµατικός αριθµός  ρ ≥ 0  ώστε   
α = ρβ. 
Όταν το β  είναι µονάδα µέτρησης,  ο αριθµός  ρ  λέγεται µέτρο  ή  µήκος του  α  ή 
απόσταση  των άκρων του. 

α

β
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12. 
Σηµεία συµµετρικά ως προς κέντρο 
 
Σχηµατικά :                                                    

Ο  µέσο του  ΑΒ   ⇔   Α , Β  συµµετρικά ως προς κέντρο συµµετρίας  Ο. 
 
 
13. 
Πρέπει να θυµόµαστε 
i).    Αν δύο ευθείες έχουν δύο κοινά σηµεία, τότε αποτελούν µία ευθεία. (Αφού, µε  
       αξίωµα, δύο σηµεία ορίζουν µία µόνο ευθεία). 
 
ii).    ∆ύο διαφορετικές ευθείες ενός επιπέδου ή τέµνονται (έχουν ένα µόνο κοινό  
        σηµείο), ή είναι παράλληλες (δεν έχουν κοινό σηµείο). 
 
 
14. 
Σχόλιο 
Σε κάθε µαθηµατικό πρόβληµα πρέπει να διακρίνουµε τα ανεξάρτητα στοιχεία του, 
από τα εξαρτηµένα. 
Παράδειγµα.   
∆ίνονται τρία σηµεία  Α,  Β,  Γ  και το µέσο  Μ  του τµήµατος  ΑΒ. 
Ανεξάρτητα στοιχεία είναι τα σηµεία  Α,  Β,  Γ  (ή αν θέλετε τα τµήµατα ΑΒ  και  
ΒΓ)  και εξαρτηµένα το σηµείο  Μ  (ή αν θέλετε τα τµήµατα  ΜΑ,  ΜΒ, ΜΓ  και  ΓΑ) 

 

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

1. 
∆ύο ευθείες  ε1 , ε2  έχουν δύο  κοινά σηµεία.  Ποια είναι η σχετική τους θέση; 
Απάντηση 
Προφανώς οι ευθείες συµπίπτουν.  Ας το αποδείξουµε. 
•     Αν ήταν  παράλληλες, δεν θα είχαν κοινό σηµείο, που είναι άτοπο. 
       Άρα δεν είναι παράλληλες. 
•     Αν τεµνόντουσαν, θα είχαν ένα µόνο κοινό σηµείο, που είναι άτοπο. 
       Άρα δεν τέµνονται. 
∆ε µένει τίποτε άλλο παρά οι   ε1 , ε2   να συµπίπτουν. 
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2. 
 ∆ίνονται δύο σηµεία  Α , Β.  Να σχεδιάσεις   i.  το συµµετρικό του  Α  ως προς το  Β. 
                                                                          ii. το συµµετρικό του  B  ως προς το  A. 

Απάντηση 
i. 
Προεκτείνουµε το τµήµα  ΑΒ  κατά τµήµα   
ΒΑ΄= ΑΒ.  Το σηµείο  Α΄  είναι το ζητούµενο. 

ii.  
Προεκτείνουµε το τµήµα  ΒΑ  κατά  
τµήµα  ΑΒ΄= ΑΒ.  Το σηµείο  Β΄   
είναι το ζητούµενο. 
 
 
 
3. 
Στην έκφραση :  « ∆ίνεται ευθ. τµήµα  ΑΒ = 5cm » 
i.     µε πόσα τµήµατα εργαζόµαστε  και ποια; 
ii.    ποιο είναι το µέτρο του τµήµατος  ΑΒ; 
Απάντηση 
Καταρχήν να παρατηρήσουµε ότι η ισότητα   ΑΒ = 5cm  γράφεται  ΑΒ = 5⋅1cm 
i.    
Εργαζόµαστε µε  δύο τµήµατα,  το  ΑΒ  και το 1cm. 
ii.  
Tο µέτρο του τµήµατος  ΑΒ  είναι ο αριθµός  5. 
 
 
 
 


